
Matice, regularita, inverze
Cvičení 0: Dokažte, že (𝐴𝐵)𝑇 = 𝐵𝑇𝐴𝑇.

Cvičení 1: Nalezněte nějakou nenulovou matici 𝐴 takovou, že 𝐴𝐴 = 0.

Cvičení 2: Pokud existují, nalezněte inverzní matice k maticím:
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Cvičení 3: Matice 𝐴, 𝐵 se liší záměnou 2. a 3. řádku, jak se liší matice 𝐴−1 a 𝐵−1?

Cvičení 4: Zjednodušte následující výraz, kde 𝐴, 𝐵 jsou regulární čtvercové matice stejných rozměrů:

(𝐼 − 𝐵𝑇𝐴−1)𝐴 + (𝐴𝑇𝐵)𝑇𝐴−1

Cvičení 5: Dokažte pro matici 𝐴 ∈ ℝ𝑛×𝑛.

• Je-li 𝐴2 = 0, pak 𝐼𝑛 − 𝐴 je regulární.
• Je-li 𝐴𝑘 = 0 pro nějaké 𝑘 ∈ ℕ, pak je 𝐼𝑛 − 𝐴 regulární.
• Je-li 𝐴𝑘 = 0 pro nějaké 𝑘 ∈ ℕ, pak je 𝐼𝑛 + 𝐴 regulární.

Cvičení 6: Dokažte, že pro 𝐴, 𝐵 ∈ ℝ𝑛×𝑛, 𝐴 regulární platí (𝐴𝐵𝐴−1)𝑘 = 𝐴𝐵𝑘𝐴−1

Cvičení 7: Pokud existují, nalezněte inverzní matice k maticím:
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Domácí úkol
Cvičení 1(5 bodů): Nechť matice 𝐴2 má inverzní matici 𝐵. Dokažte, že 𝐴 je regulární a vyjádřete
její inverzi.

Cvičení 2(5 bodů): Spočtěte inverzní matici k následující.
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Cvičení 3(5 bodů): Nalezněte netriviální matici splňující 𝐴 = −𝐴−1.


